
第九章  圆锥曲线第九章  圆锥曲线
本章要求
（1）掌握圆的标准方程和一般方程以及直线和圆的位置关系。
（2）理解椭圆、双曲线、抛物线的概念，掌握它们的标准方程和性质。
（3）了解参数方程的概念，了解圆和椭圆的参数方程。（忽略）

内容提要
一、圆的方程

1  标准方程；

圆心;（a,b)  半径；r

2  一般方程；

二、直线与圆的位置关系
可以通过两个办法判断
 1 把直线和圆的方程联立解方程组，根据解的情况判断
 2 根据圆心到直线的距离与半径的关系判断

三、椭圆
定义：平面内到两定点的距离之和等于常数（该常数 2a 大于两定点的距离 2c）的点的轨迹。
标准方程：

图象

         

椭圆
标准
方程
椭圆
几何
性质

范围 -a≤x≤a, -b≤y≤b -b≤x≤b, -a≤y≤a
顶点 (a,0), (-a,0), (0,b), (0,-b) (0,a), (0,-a), (b,0), (-b,0)
焦点 F1 (-c,0), F2 (c,0) F1 (0,c), F2 (0,-c)
准线 X=±a2/c=±a/e y=±a2/c=±a/e
对称轴 关于 x 轴，y 轴及原点对称
两轴 长轴长为 2a，短轴长为 2b
焦距 2c(c>0),c2=a2-b2
离心率 e=c/a(0<e<1)
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四、双曲线
定义：平面内到两定点的距离之差的绝对值等于常数（该常数 2a 小于两定点的距离 2c）的
点的轨迹

标准方程：

图象

                  
标准
方程

双
曲
线
几
何
性
质

范围 x=a 和 x=-a 两条平行线的外侧，
向左右无限延伸

y=a 和 y=-a 两条平行线的外侧，向
左右两侧无限延伸

顶点 (a,0), (-a,0) (0,a), (0,-a)
焦点 F1 (-c,0), F2 (c,0) F1 (0,c), F2 (0,-c)
准线 X=±a2/c=±a/e y=±a2/c=±a/e
渐进线 x/a±y/b=0 x/b±y/a=0
对称轴 关于 x 轴，y 轴及原点对称
两轴 实轴长为 2a，虚轴长为 2b
焦距 2c(c>0),c2=a2+b2
离心率 e=c/a(0<e<1)

  



五、抛物线
定义：平面内一定点和一条定直线的距离相等

标准方程

图象



例题 1  圆   的半径是

                                                                【2018 年真题】

【答案】C
【解析】

标准方程

抛物线几何性
质

范围 x≥0,-∞<y<+∞ x≤0,-∞<y<+∞ -∞<x<+∞, 
y≥0

-∞<x<+∞, 
y≤0

对称轴 X 轴 X 轴 Y 轴 Y 轴
顶点 （0,0） （0,0） （0,0） （0,0）
焦点 F(p/2,0) F(-p/2,0) F(0,p/2) F(0,-p/2)
开口方
向

向右 向左 向上 向下

准线 x=-p/2 x=p/2 y=-p/2 y=p/2
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例题 2  已知椭圆 C;    的长轴为 4，右焦点是

（1）求 C 的标准方程
（2）直线 l 过 C 的两个顶点，且与坐标轴不重合，p 为 C 上一点，求 p 到 l 距离的最大值 
【2018 年真题】
【解析】

例题 3  双曲线   的焦距是

 A    1     B     4       C    2      D                【2017 年真题】

  
【答案】B
【解析】



例题 4  已知三角形的两个顶点是椭圆  两个焦点，第三个顶点在椭圆上，则三角

形的周长
 A    10     B    20       C    16      D  26      【2017 年真题】
【答案】C
【解析】

例题 5  已知关于 x,y 的方程    

（1）证明；无论 θ 为何值，方程均表示半径为定长的圆
（2）当 θ= /4ᴨ 的时候，判断该圆与直线 y=x 的位置关系 
                                                             【2017 年真题】 
【解析】
（1）

所以半径是 2
（2）

例题 6  已知椭圆 C;        斜率为 1 的直线 l 与 C 相交，其中一个交点的

坐标是  ，且 C 的右焦点到直线 l 的距离为 1



（1）求 a,b
（2）求 C 的离心率                      【2016 年真题】
  
【解析】（1）设直线为；y=x+t

（2）

例题 7 抛物线   的准线过双曲线

的左焦点，则 p=                                【2015 年真题】 

【解析】

  

例题 8  已知椭圆 C;    的左右焦点分别是    直线 l 过    且斜

率是 3/4,点 A  为 l 和 C 的交点   

（1）求 C 的离心率
（2）若 C 的焦距为 2，求其方程             【2015 年真题】

【解析】（1）

（2）



例题 9  已知椭圆 C; 的左右焦点分别是  长轴是 4 

（1）求椭圆 C 的方程

（2）若直线    有两个不同的交点，求 m 的取值范围 

【2014 年真题】

【解析】
（1）

（2）

例题 10  圆   的圆心与下列抛物线的顶点重合的是

【答案】B
【解析】

例题 11  过点（1,2）与圆    相切的直线方程



【答案】D
【解析】利用排除法和点到直线的距离公式。

例题 12  若椭圆  其焦距是

【答案】D
【解析】

例题 13  已知椭圆的长轴长与短轴长的比是 4:3，离心率是 

【答案】A
【解析】

例题 14  椭圆   的焦点是 ,通过   的直线与椭圆交于 A,B 两点，则

 的周长是 

【答案】16
【解析】根据椭圆的定义可得
周长=2a+2a=8+8=16



例题 15  长，短轴长之和是 20，焦距是  的椭圆的标准方程是 

【答案】

【解析】

例题 16 设椭圆     在 y 轴正半轴上的顶点为 M，右焦点是 F，延长线段 MF 与椭

圆交于 N
（1）求直线 MF 的方程
（2）若该椭圆长轴的两个端点为 A,B 求四边形 AMBN 的面积 

【解析】
（1）

（2）

例题 17  实轴长 10，焦点分别为

的双曲线方程式 

【答案】D
【解析】根据焦点的坐标可以判断实轴正 y 轴上

例题 18  双曲线     的焦点是 ,p 点的坐标是（0,1）则                

的面积是
  



【答案】

【解析】

例题 19  若双曲线  与椭圆                ,

有共同的焦点  则 a=
【答案】2
【解析】

例题 20  已知双曲线的渐近线方程是  两顶点间的距离是 2，则双曲线的标准方程是 

 

【答案】

【解析】

例题 21  已知中心在原点，焦点在 x 轴上的双曲线的一条渐近线方程是  ，则其离心
率是 

【答案】
【解析】



例题 22 抛物线  的准线方程是 

  
【答案】A
【解析】

例题 23 已知抛物线的顶点在原点，焦点与圆   

的圆心重合，则抛物线的标准方程 

【答案】B
【解析】

例题 24 直线 y=x+m 交抛物线  于 A,B 两点，若 AB 中点的横坐标是 2，则 m= 

【答案】-1
【解析】


